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fiNys vad esa geus la[;kvksa ds fofHkUu izdkjksa ds ckjs esa ppkZ fd;k FkkA vki izkdr̀ 

la[;kvksa vkSj iw.kZ la[;kvksa ls ifjfpr gks pqds gSaA muesa ;fn _.kkRed la[;k,a tksM+ ysa rks\ 'kwU; 

ds nk;ha vksj izkdr̀ la[;k,¡ gSa vkSj ck;ha vksj _.kkRed la[;k,aA /kukRed la[;k,a] _.kkRed 

la[;k,a rFkk 'kwU; dks feykdj iw.kkZad curs gSaA  

 

iw.kkZad la[;k& iw.kZ la[;kvksa esa ;fn _.kkRed iw.kZ la[;kvksa ds lewg dks feyk fy;k tk; rks ,slh 

la[;k,a iw.kkZad la[;k dgykrh gSA 

tSls& 0] ±1, ±2, ±3… . . ∞ 

iw.kk±d la[;kvksa dks I ;k  Z  ls iznf”kZr fd;k tkrk gSA vFkkZr~ 

I vFkok Z = iw.kkZad la[;kvksa dk lewg ¾ [–∞ , ............................... –4, –3, –2, –1, 0, 1, 2, 3, 4, ..........+∞] 
 [‘Z’  “kCn dh mRifÙk teZu “kCn  ‘Zahlen’, ls gqbZ gS ftldk vFkZ gS& ^fxuuk*] 

 

ftl izdkj lcls cM+h iw.kZ la[;k ugha gS mlh izdkj lcls cM+h iw.kkZad Hkh ugha gSA D;k vki lcls 

NksVh iw.kkZad lksp ldrs gSa \ 

 

 

Kku n`f”V 

 

iw.kkZad la[;k 
    vizSy 2020                     vad 6                ‘kf’k/kj mTToy     

fiz; ikBdkas] 

^Kku n`f’V* dk NBk vad ^la[;k* vkids le{k izLrqr gSA ^VhplZ vkWQ fcgkj* ^Kku n`f’V* ds ek/;e ls 

ikB~;p;kZ ls tqM+h fdlh ,d [kkl VkWfid ij vkidk Kkuo)Zu rFkk jkspd rF;ksa dks izLrqr djus dks iz;kljr 

gSA mEehn gS ;g vad cPpksa vkSj ikBdksa ds Kkuo)Zu esa ennxkj fl) gksxkA  

^^xf.kr dh f'k{kk dk eq[; mís”; cPps dh xf.krh;dj.k dh {kerkvksa dk fodkl djuk gSA Ldwyh 

xf.kr dk lhfer y{; gS ^ykHkizn* {kerkvksa dk fodkl] fo'ks"kdj vad Kku&la[;k ls tqM+h {kerk,¡] lkaf[;d 

lafØ;k,¡] eki] n”keyo o izfr”krA blls mPp y{; gS cPpksa ds lkèkuksa dks fodflr djuk rkfd og xf.krh; 

<ax ls lksp ldsa o rdZ dj ldas] ekU;rkvksa ds rkfdZd ifj.kke fudky ldsa vkSj vewrZ dks le> ldsaA** 

&jk’Vªh; ikB~;p;kZ dh :ijs[kkA 

nSfud thou esa Hkwfery ls igkM+ dh Å¡pkbZ] vkcknh esa o`f)] leqnzry ls Å¡pkbZ] vkSlr ls vf/kd 

o"kkZ] O;kikj esa ykHk vFkok gkfu] “kwU; ls vf/kd rkieku] dq,a dh xgjkbZ] “kwU; ls uhps ;k de rkieku] lsalsDl 

esa fxjkoV] egaxkbZ esa o`f) vkfn dbZ “kCnksa ls gekjk lkeuk gksrk gSA dHkh& dHkh bu lHkh dks xf.krh; Hkk’kk 

rFkk ladsrksa esa O;Dr Hkh djuk iM+rk gS] ftlds fy, gesa iw.kkZad la[;kvksa dk Kku vko”;d gSa  rks vkb;s] bl 

vad esa ge iw.kkZad la[;kvksa dh le> fodflr djus dk iz;kl djsaxsA  
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 dksbZ ,slk iw.kkZad ugha gS ftls lcls cM+k dgk tk ldsA fdruk Hkh cM+k iw.kkZad vki lkspsa] 

mlls Hkh cM+s iw.kkZad dk vfLrRo gksrk gSA 

 dksbZ ,slk iw.kkZad ugha gS ftls lcls NksVk dgk tk ldsA fdruk Hkh NksVk iw.kkZad vki lkspsa] 

mlls Hkh NksVk iw.kkZad dk vfLrRo gksrk gSA 

 /kukRed iw.kkZad& {1, 2, 3, 4, 5, 6, ...∞} vkfn /kukRed iw.kkZad gSaA 

Z+ = /kukRed iw.kkZad ds lewg 

Z+ = {1, 2, 3, ................ +∞} 
Hkwfery ls igkM+ dh Å¡pkbZ] vkcknh esa o`f)] leqnzry ls Å¡pkbZ] vkSlr ls vf/kd o"kkZ] 

O;kikj esa ykHk] “kwU; ls vf/kd rkieku vkfn dks /kukRed iw.kkZad la[;k esa O;Dr djrs gSaA 

 _.kkRed iw.kkZad& {-1, -2, -3, -4, -5, .....} vkfn _.kkRed iw.kkZad gSaA 

Z- = {– ∞, ................... –3, – 2, –1} 

dq,a dh xgjkbZ] O;kikj esa gkfu] “kwU; ls uhps ;k de rkieku vkfn dks _.kkRed iw.kkZad 

la[;k esa O;Dr djrs gSaA 

 Lke iw.kkZad& oSlh iw.kkZad la[;k tks 2 ls iw.kZr% foHkkftr gks tk;s] le iw.kkZad la[;k 

dgykrh gSA tSls& ...., -4, -2, 0, 2, 4, 6, ... bR;kfnA 

 fo"ke iw.kkZad& oSlh iw.kkZad la[;k tks 2 ls iw.kZr% foHkkftr u gks] fo"ke iw.kkZad la[;k 

dgykrh gSA tSls& ....., -3, -1, 1, 3, 5, 7, ....  bR;kfnA 

 

vfHk;qfDr& (i) ^0* ¼”kwU;½ u rks /ku iw.kkZad gS] u gh _.k iw.kkZad gSA 

  (ii) ^0* ¼”kwU;½ ds ckn dh la[;k,a c<+rs Øe esa gSaA 

  (iii) ^0* ¼”kwU;½ ds iwoZ dh la[;k,a ?kVrs Øe esa gSaA 

 (iv) ^0* ¼”kwU;½ izR;sd _.kkRed iw.kkZad ls cM+k rFkk izR;sd /kukRed iw.kkZad 

ls NksVk gksrk gSA 

  (v) /kukRed iw.kkZadksa esa ;fn a > b rks _.kkRed iw.kkZadksa esa -a < -b  gksxkA 

 

iw.kkZadksa ds xq.k& 

iw.kkZadksa dks tksM+us esa mu lHkh xq.kksa dk ikyu gksrk gSA ftudk iw.kZ la[;k,a ikyu djrh gSA 

1- nks iw.kkaZdksa dk ;ksx ,d iw.kkZad gh gksxkA 

2- lHkh iw.kkaZdksa ds ;ksx esa Øe fofue; fu;e ykxw gksrk gSA 

3- nks iw.kkaZdksa dk ;ksx ges'kk ,d iw.kkZad la[;k gksrh gS] ;gh iw.kkaZdksa ds ;ksx ds fy, laojd fu;e 

gSA 

4- iw.kkZadksa esa 'kwU; tksM+us ij muds eku esa dksbZ ifjorZu ugha vkrk gSA 

 

_.kkRed la[;kvksa dh vko';drk 

vkb,] ,d vkSj mnkgj.k ns[ksa& nks fdyksxzke nky ysus ds fy, latho ds ikl 40 #i;s FksA nky 

dk Hkko 19 #i;s izfr fdyksxzke ls nks fdyksxzke nky dk nke 38 #i;s gqvkA latho us 40 #i;s 

fn,] fdUrq nqdkunkj ds ikl NwV~Vs #i;s ugha FksA mlus 2 #i;s ckn esa nsus ds fy, dg dj viuh 

Mk;jh esa fy[kk 2 #i;s] vFkkZr~ mls latho dks 2 #i;s nsus gSaA vxys fnu latho 1 fdyks pkoy 

[kjhnus vk;k] mlds ikl 50 #i;s FksA pkoy dk ewY; Fkk 57 #i;s izfr fdyksA nqdkunkj us Mk;jh 

esa 2 #i;s fy[kk Fkk mlds ikl latho ds 50 $ 2 ¾ 52 #i;s FksA vc Hkh nqdkunkj dks latho ls 

57&52 ¾ 5 #i;s ysus FksA latho ckdh #i;s dy nsus ds fy, dg dj pyk x;kA nqdkunkj lksp 

esa iM+ x;k fd vc og viuh Mk;jh esa dSls fy[ks] D;kasfd vc rks #i;s mls ysus FksA vxj og 
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Mk;jh esa fy[krk gS ^5^ rks mls ckn esa yxsxk ;g #i;s rks nsus gSaA bl rjg mlus fy[kk _.k 5 

¼^&5^½] eryc] mls ;s iSls ysus gSaA 

 

,sfrgkfld :i ls@xf.krKksa us _.kkRed l[a;kvksa dh t:jr rc eglwl dh] tc og NksVh l[a;k 

esa ls cM+h l[a;k dks ?kVkus yxs tSls& 4x + 10 = 2 lehdj.k dks gy djus esa ;wukuh xf.krK 

Mk;ksQ.SVl us bl vkSj ,sls vU; lehdj.kksa dks 'absurd' ¼;kuh ^csrqdk*½ dgk D;ksafd bldk gy x 

= -2 gh vk ldrk gS] tks ml le; ,d ^csrqdh* la[;k FkhA /khjs&/khjs xf.krKksa us u;h la[;k,a 

fufeZr dh vkSj bl rjg ds lehdj.kksa dk gy djus yxsA bl lcls /khjs&/khjs _.kkRed la[;k,a o 

mu ij lafØ;k,a mHkjhaA 

 

czg~exqIr ,slh l[a;kvksa ds bLrseky dks ntZ djus okys igys Hkkjrh; xf.krK FksA mUgksaus bu 

l[a;kvksa ij lafØ;k,¡ ykxw djus ds fu;eksa dks Hkh crk;kA _.kkRed l[a;k,¡ cuus ls èkukRed o 

_.kkRed l[a;kvksa ds chp Q+dZ djuk t:jh gks x;kA fy[kh la[;k dks ns[k dSls irk pys dh ;g 

/kukRed gS vFkok _.kkRedA 'kq: esa ^_.k 3* dks n'kkZus ds fy, m3 vkfn izrhdksa dk mi;ksx gksrk 

Fkk vc ^_.k 3* dks n'kkZus dk rjhdk ljy gks x;k gS vc ;g ^&3^ gSA 

 

_.kkRed la[;k D;k gS\ 

cPpksa dks ^_.kkRed l[a;k* fl[kkus esa cgqr fnDdr gksrh gSA tc cPpksa ls ;g iwNk tkrk gS fd 

_.kkRed la[;k,a D;k gaS] rks os dgrs gSa fd os la[;k,a tks ”kwU; ds igys vkrs gaSA t+kfgj gS mudk 

vk”k; la[;k js[kk ij _.kkRed l[a;kvksa ds LFkku (position) ls gksrk gSA dbZ ckj og _.kkRed 

l[a;kvksa dks NksVh eku dj mUgsa n'keyo fHkUuksa ;kus ,d ds VqdM+s ds :i esa ekuus yxrs gaSA 

blhfy, f'k{kdksa ds lkeus Hkh ;g iz'u gksrk gS fd cPpksa dks _.kkRed la[;k,¡ dSls fl[kk,¡\** 

 

vkb,] ,d dgkuh ds ek/;e ls bls le>rs gSaA 

 

^^,d dq,¡ esa ck¡l dh ,d lh<+h [kM+h FkhA lh<+h dk vk/kk Hkkx dq,¡ dh eqaMsj ij FkkA ck¡l dh lh<+h 

ij gj ,d QqV ij xk¡B FkhA ,d esa<d dq,¡ dh eqaMsj ij cSBk Fkk] og dHkh Nykax yxkdj ck¡l dh 

lh<+h ij Åij p<+rk Fkk rks dHkh ck¡l dh lh<+h ij uhps dwnrkA pkgs og uhps dwns vFkok Åij 

Nykax yxk,] og ,d ckj esa ,d xk¡B pyrk FkkA 

 

 

fp=% _.kkRed la[;kvksa dks le>uk 
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vc tjk crkb;s&  

¼1½ ^;fn eas<d 2 ik;nku Åij p<+s vkSj fQj 5 ik;nku vkSj Åij p<+ss rks og dgk¡ gksxk\ 

¼2½ ;fn esa<d eqaMsj ls 5 ik;nku Åij p<+ss vkSj fQj 5 ik;nku uhps dwns rks esa<d dgk¡ 

gksxk\  

¼3½ ^;fn eas<d eqaMsj ls 3 ik;nku uhps dwns rks og dgk¡ gksxk\  

 

igys iz”u ds tokc esa vki dgsaxsa fd esa<+d 7 ik;nku Åij p<+kA vc vki ^Åij&uhps* 'kCn dks 

NksM+] Åij 7 ds fy, $7 vkSj ^uhps* dh txg ^&* fpg~u bLrseky djsaA ;g Li"V gS fd ^uhps* 

okyh la[;kvksa ds lkFk ^&* fpg~u vkSj ^Åij* okyh l[a;kvksa ds lkFk ¼$½ yxkuk t:jh gS rkfd 

mUgsa vyx igpkuk tk ldsA  

 

bl izdkj] vki ns[ksaxs fd &15] &5 ds eqdkcys 'kwU; ls T;knk nwj gS ij og &5 ls NksVh gSA ;kuh  

fd &5 ls 3 rd igq¡pus ds fy, 8 ik;nku Åij p<+uk gksrk gSA  

 

 

_.kkRed la[;kvksa dk tksM+ 

12 o"khZ; lquSuk cksry ds <Dduksa ds lkFk [ksy jgh FkhA mlus ,d crZu esa cksry ds ,d <Ddu 

dks MkykA fQj mlus mls fudky fy;kA blls mls le> vk x;k fd ^$1 vkSj &1 ,d&nwljs dks 

jí dj nsrs gSa*A mlus bl ckr dks bl rjg fy[kdj fn[kk;k ¼$1½ $ ¼&1½ ¾ 0- vc mlus lkspk 

fd ¼$2½ $ ¼&2½ fdruk gksxk\ mlus cksry ds <Dduksa dk mi;ksx djds mÙkj fudky fy;k] 

'kwU;A ¼$3½ $ ¼&3½ ¾ \ 0- bl izdkj ls og /khjs&/khjs le> x;h fd 

fdlh Hkh /kukRed la[;k n ds fy, (+n) + (-n) = 0 gksrk gSA 

vc mlus ¼&3½ $ ¼&2½ tSls tksM+ ij tkus dk QSlyk dhA og bls ugha dj ldhA lquSuk viuh 

leL;k ysdj f”kf{kdk ds ikl igq¡phA f”kf{kdk us mls <Dduksa dks mYV dj &3 n'kkZus ls 'kq: 

fd;kA 

^^vc nwljs <Dduksa ls &2 fn[kkvks**] f”kf{kdk cksyhaA mlus dj fn;kA 

^^'kkck'k! vc budks feyk nksA fdruk vk;k\** mlus mUgsa feyk fn;k vkSj dgk fd 5 vk,A 

^^iDdh ckr gS\ t+jk ns[k yks <Dduksa ds eq¡g fdl rjQ gSa]** f”kf{kdk us mls ;kn fnyk;hA 

^^vksg] gk¡] &5** viuh x+yrh igpkurs gq, lquSuk cksyhA 

fQj f”kf{kdk us mlls dgk fd mlus tks dqN fd;k gS mls xf.krh; izrhdksa esa fy[k yksA FkksM+h 

enn ds ckn mlus fy[k fy;k % ¼&3½ $ ¼&2½ ¾ &5- 

mUgkasus blh rjg ds dqN vkSj mnkgj.k fd,A os mlls lkFk&lkFk gy fy[kus dks dgrh xbZA fQj 

/khjs&/khjs ,d lwph cu xbZ& 

(&3) + (&2) = &5 

(&1) + (&3) = &4 

(&2) + (&3) = &5 

: : : 

: : : 

bl lwph dks ns[kdj] vkSj FkksM+h enn ds ckn] og ,d iSVuZ igpkuus yxhA bl iSVuZ ds vk/kkj ij 

og _.kkRed la[;kvksa ds tksM+ ds fu;e rd igq¡p x;h& ^^igys eaS flQZ l[a;kvksa dks tksM+ ysrk gw¡ 

vkSj fQj tksM+ ds igys _.k fpUg yxk nsrk gw¡A** f”kf{kdk cksyh fd og viuh ckr ,d mnkgj.k 

ls le>k,A rks lquSuk mUgsa crk;h fd ¼&10½ $ ¼&5½ dk mÙkj fudkyus ds fy, og igys 10 vkSj 

5 dks tksM+dj 15 izkIr dj ysrh gS vkSj fQj blds lkeus _.k fpUg yxk,xh rks mÙkj &15 fey 

tk,xkA 
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bl rjg ls og [kqn gh ml fu;e rd igq¡p x;h] ftls chtxf.kr esa ge ;ksa fy[krs gaS& 

(&m) + (&n) = & (m + n), tgk¡ m o n  /kukRed la[;k,¡ gSaA 

 

_.kkRed la[;kvksa dk ?kVko 

lcls igys ns[krs gaS fd iw.kkZadksa dks ?kVkus dh izfØ;k dks lh[kus esa dkSu ls pj.k 'kkfey gSaA ;s gSa& 

(i) izkÑfrd la[;k dks ?kVkuk ¼elyu] 4&10] 10&4 ;k &10&4½] 

(ii) &(&n) = n, tgk¡ n dksbZ /kukRed la[;k gS ¼tSls &(&5½ ¾ 5½] 

(iii) _.kkRed la[;k dks ?kVkuk [tSls 5 &(&6½ ;k &5 & ¼&6½] 

;gk¡ cPpksa dks ;g le>kus ds fy, fd &(&n) = n gksrk gS] ^Åij&uhps* okyk ekWMy bLrseky dj 

jgk gq¡A vc tjk ;g crkb;s fd] 4 Åij dk mYVk D;k gksxk\ 

**4 uhpsA** 

**vkSj *4 uhps* dk mYVk\** 

**4 ÅijA** 

**rks ;fn ge *4 Åij* dks 4 fy[ksa vkSj *4 uhps* dks &4 fy[ksa] rks 4 dk mYVk D;k gksxk\** 

“kk;n vkidk tokc gksxk] &4 

blh izdkj] 

10 dk mYVk] &10 

3 dk mYVk ] &3 

5 dk mYVk] &5] oxSjgA 

bl lwph ds vk/kkj ij bl fu"d"kZ ij igq¡p tkrs gSa fd fdlh /kukRed la[;k dk mYVk irk yxkus 

ds fy, mlds igys _.k fpg~u yxk nsrs gSaA 

vc blh fu;e dks vkxs c<+kdj _.kkRed la[;kvksa ij ykxw djsa rks &5 dk mYVk D;k gksxk\** 

vkidks ;kn fnyk nw¡ fd] **&5 ;kuh *5 uhps* gksrk gSA rks bldk mYVk fdruk gksxk\**  

**5 ÅijA gS u\**  

**ge bls 5 Hkh fy[krs gSa] gS uk\** vr% &¼&5½ ¾ 5] &¼&2½ ¾ 2] oxSjgA  

vc bl ckr dk bLrseky ;g le>us esa enn nsus ds fy, fd;k tk ldrk gS fd tc ge 

_.kkRed la[;kvksa dks ?kVkrs gaS] rks D;k gksrk gSA vFkkZr~ 

**tc &¼&5½ ¾ 5 gksrk gS] rks 7 &¼&5½ fdruk gksxk\**  

mEehn gS fd vki mÙkj 12 fudky ysrs gSaA  

igys lh[kh xbZ ckr] ;kuh &(&n) = n, dk bLrseky djds cPps &5 &¼&7½ tSls loky djuk Hkh 

lh[k tkrs gSaA os ?kVkus dk lkekU; fu;e le> tkrs gSa vkSj lafØ;k dks vklkuh ls djus yxrs gSaA 

 

vc tjk crk;sa& 

loky esa fn;s funsZ”kksa ds vuqlkj iw.kkZad fy[kus FksA funsZ”k fuEufyf[kr Fks& 

(i) 6 Åij] (ii) 4 uhps (iii) 5 Åij vkSj fQj 3 Åij (iv) 6 uhps vkSj fQj 2 Åij (v) 5 

uhps vkSj fQj 12 Åij (vi) 8 uhps vkSj fQj 5 Åij (vii) 7 Åij vkSj fQj 10 uhps (viii) 

3 uhps fQj 5 Åij vkSj fQj 2 uhps 

 

eksgu us bUgsa uhps fn[kk, vuqlkj fy[kk& 

(i) + 6     (ii) &4 

(iii) (+ 5) + ( + 3) = + 8   (iv) (& 6) + (& 2) = & 4 

(v) (& 5) + (+ 12) = + 7   (vi) (& 8) + (+ 5) = & 3 

(vii) (+ 7) + (& 10) = 17   (viii) (& 3) + ($ 5) + (& 2) = + 4 

eksgu us dqN xyfr;k¡ dh gSA D;k vki mlds mÙkjksa dh tk¡p dj ldrs gSa vkSj xyfr;ksa dks lgh 

dj ldrs gaS\ 
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_.kkRed la[;kvksa dk xq.kk 

_.kkRed la[;kvksa esa xq.kk dh lafaØ;k dks ifjHkkf"kr djus ds fy, ge /kukRed l[a;kvksa ds 

xq.kuQy dh vo/kkj.kk dks O;ogkj esa ykrs gaS] ijUrq ;g muds ekikad (Absolute Value) ds lkFk gh 

gksrk gSA ifj.kke dk fpg~u fuEufyf[kr rjhds ls ifjHkkf"kr fd;s tkrs gSa& 

$ × & ¾ & 

& × $ ¾ & 

& × & ¾ $ 

$ × $ ¾ $ 
 

voyksdu djus ij ge ns[krs gaS fd _.kkRed 

la[;kvksa esa xq.kk dh lafØ;k esa nks foijhr fpg~uksa 

dk ifj.kke _.kkRed gksrk gS rFkk nks leku fpàksa 

dk ifj.kke /kukRed gksrk gSA  

mnkgj.kLo:i& 

1- ¼$3½ × ¼&5½ dks ge ¼&5½ $ ¼&5½ $ 

¼&5½ ¾ &15 fy[krs gaS] ftlesa xq.kuQy 

dk ekikad 3 o 5 dks xq.kk djus ds cjkcj 

gS rFkk xq.kuQy dk fpà mi;qZDr ifjHkk"kk 

ds vuqlkj gksrk gSA 

2- ¼&7½ × ¼$4½ ¾ &28 

3- ¼&8½ × ¼&4½ ¾ 32 
 

_.kkRed la[;kvksa dk Hkkx 

ge fdlh la[;k dks _.kkRed la[;k ls Hkkx nsus 

ds fy, ml la[;k dks _.kkRed cukrs gq, nh 

x;h _.kkRed la[;k ds ekikad ls Hkkx nsrs gSa] 

tSls& 

15 dks &3 ls Hkkx nsus ds fy, ge 15 dks _.kkRed cukdj &3 ds ekikad 3 ls Hkkx djrs gSa 

vFkkZr~ ¼15½ » ¼&3½ ¾ ¼&15½ » ¼3½ ¾ &5 

blh izdkj tc fdlh _.kkRed la[;k dks nwljh _.kkRed la[;k ls Hkkx nsrs gSa rks ,slh fLFkfr esa 

nksuksa la[;kvksa dk ekikad ysdj Hkkx dh fØ;k djrs gaS tSls& 

¼&15½ » ¼&3½ ¾ ¼15½ » ¼3½ ¾ 5 

 

 

;ksxkRed izfrykse (Addititive inverse)&  

fdlh iw.kkZad ds foijhr fpà ds iw.kkZad dks mldk ;ksxkRed izfrykse ;k ;ksT; izfrykse dgrs gSaA 

iw.kkZadksa dh Js.kh esa “kwU; (0) dks NksM+dj izR;sd +p ds fy,] ,d –q dk vfLrRo gksrk gS rkfd +p + 

(-p)=0  gksA +p rFkk –p ijLij fojks/kh ;k ,d nwljs ds ;ksT; izfrykse vFkok O;qRØe dgk tkrk gSA  

 

tSls& 5 dk ;ksxkRed izfrykse &5 gS rFkk &7 dk ;ksxkRed izfrykse $7 gSA nks ;ksxkRed izfrykse 

dk ;ksx “kwU; gksrk gSA tSls& 5$ ¼&5½= 0 ] &5$5 = 0( ;fn nks iw.kkZadks dk ;ksx “kwU; gks rks os 

,d nwljs ds ;ksxkRed izfrykse dgykrs gSaA  

 /kukRed iw.kkZad ftruk cM+k gksrk gS mldk ;ksT; izfrykse mruk gh NksVk gksrk gSA 

fujis{k ;k ije eku 

(Absolute Value) 

iw.kkZadksa dk fujis{k eku Kkr djus 

ds fy, iw.kkZadks ds fpUg ij /;ku u 

nsdj iw.kkZad ds la[;kRed eku ij 

/;ku nsa ;Fkk A&7A vkSj A$7A nksuksa 

dk fujis{k eku 7 ,oa A&4A vkSj 

A$4A nksuksa dk fujis{k eku 4 gh 

gksxkA 

 fdlh Hkh iw.kkZad dk fujis{k eku 

lnSo iw.kZ la[;k gksrk gSA 

 “kwU; dk fujis{k eku “kwU; gh 

gksrk gSA 
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iw.kkZadksa dk ;ksx& 

1- /kukRed iw.kkZadksa dk ;ksxQy ,d /kukRed iw.kkZad gksrk gSA  

tSls& 56 $ 73 = 129(   113 $ 82 = 195(    20 $ 30 $ 15 = 65 

2- _.kkRed iw.kkZadksa dk ;ksxQy ,d _.kkRed iw.kkZad gksrk gSA  

tSls&  −5 +  −8 =  −13(  &28 $ ¼&52½ = &80(  &25 $ ¼&75½ = &100  

3- Tkc ,d /kukRed vkSj ,d _.kkRed vFkok ,d _.kkRed vkSj ,d /kukRed iw.kkZad dks tksM+k 

tkrk gS rks la[;k dks ?kVk nsrs gSa vkSj cM+s iw.kkZad dk fpºu ml vUrj ds igys j[k fn;k 

tkrk gSA cM+s iw.kkZadks dk fu.kZ; nksuksa iw.kkZadks ds fpºuksa dh vogsyuk djrs gq, fy;k tkrk gSA 

tSls& ¼&8½ $ ¼20½ ¾ 12]   15 $ ¼&50½ ¾ &35 

4- nks ls vf/kd _.kkRed vkSj /kukRed dk ;ksxQy Kkr djus ds fy, /kukRed la[;kvksa dk 

;ksxQy ,d lkFk vkSj _.kkRed la[;kvksa dk ;ksxQy ,d lkFk Kkr djus ds ckn iqu% 

mudk vUrj fu;e ¼3½ ds vuqlkj izkIr dj ysrs gSaA 

tSls& &4 $ ¼&8½ $ ¼12½ $ ¼&18½ $ ¼5½ 

 ¾ &4 $ ¼&8½ $ ¼&18½ $ 12 $ 5  

 ¾ &30 $ 17 

¾ &13 

uksV % ,d /kukRed ,oa ,d _.kkRed iw.kkZad dk ;ksxQy /kukRed iw.kkZad gksxk ;fn 

/kukRed iw.kkZad dk vkafdd eku vf/kd gks rFkk ;ksxQy _.kkRed gksxk ;fn _.kkRed 

iw.kkZad dk vkafdd eku vf/kd gksA 

 

iw.kkZadksa ds ;ksx ds xq.k& 

1- lao`r ;k laojd xq.k (Closure property)- 
nks iw.kkZad la[;kvksa dk ;ksx iqu% ,d iw.kkZad la[;k gh gksrh gSA ;g xq.k] iw.kkZad la[;kvksa ds 

;ksx dk lao`r ;k laojd xq.k dgykrk gSA  

vFkkZr~] fdUgha nks iw.kkZadksa a rFkk b ds fy, a + b ,d iw.kkZad gksrk gSA  

 mnkgj.kr%  5 $ 8 ¾ 13] tks fd ,d iw.kkZad la[;k gSA 

   ¼&3½ $ 5 ¾ 2] tks fd ,d iw.kkZad la[;k gSA 

   19 $ ¼&25½ ¾ &6] tks fd ,d iw.kkZad la[;k gSA 

   ¼&7½ $ ¼&8½ ¾ ¼&15½] tks fd ,d iw.kkZad la[;k gSA 

 

2- Øe fofues; xq.k (Commutative property)- 
nks iw.kkZad la[;kvksa dk ;ksxQy ,oa muds mYVs Øe dk ;ksxQy leku gksrs gSaA bl xq.k 

dks Øe fofues; xq.k dgrs gSaA  

vFkkZr~] fdUgha nks iw.kkZadksa  a rFkk b ds fy,  a + b = b+a  ,d iw.kkZad gksrk gSA  

mnkgj.kr%  5 $ 8 ¾ 8 $ 5 

   ¼&3½ $ 5 ¾ 5 $ ¼&3½ 

19  ¼&25½ ¾ ¼&25½ $ 19 
   ¼&7½ $ ¼&8½ ¾ ¼&8½ $ ¼&7½ 

 

3- Lkkgp;Z xq.k ¼lgpjh½ (Associative property)- 
fdlh rhu iw.kkZad a, b  vkSj c ds fy, a + (b+c) = (a + b) + c 
mnkgj.kr%  (-5) + [(-3) + (-2)] = [(-5) + (-2)] + (-3) 

  (-3) + [1 + (-7)] = [(-3) + 1] + (-7) 
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4- ;ksT; rRled (Additive identity)- 
¼1½  ¼&5½ $ 0 ¾ &5 

Ikqu% 0 $ ¼&5½ ¾ &5 

⇒ ¼&5½ $ 0 ¾ 0 $ ¼&5½ ¾ &5 

 ¼2½ 2 $ 0 ¾ 2 

  Ikqu% 0 $ 2 ¾ 2 

  ⇒ 2 $ 0 ¾ 0 $ 2 ¾ 2 

 vr% ge dg ldrs gSa fd fdlh iw.kkZad a ds fy, 

a + 0 = a  ,oa   0 + a = a 
 rc 0 ¼”kwU;½ tksM+ ds fy, ^0* ¼”kwU;½ ;ksT; RkRled dgykrk gSA 

 

iw.kkZadksa dk O;odyu& 

iw.kkZadksa esa ?kVkus ls vfHkizk; gS fojks/kh la[;k ¼vFkkZr~ O;qRØe½ dks tksM+ukA bl izdkj] ;fn ‘p’ rFkk 

‘q’  nks iw.kZkad gSa] rks p-q=p+(-q) 

izk—r la[;kvksa esa p-q mlh n”kk esa vFkZiw.kZ lafØ;k gS tc q<p gksrk gSA fdarq iw.kkZadksa esa p-q vFkZ 

iw.kZ lafØ;k gS pkgs q<p,  q=p vFkok q>p gksA 

1- ?kVko dk laojd xq.k (Closure property) 

nks iw.kkZadksa dk vUrj ,d iw.kkZad la[;k gksrh gS] bls ?kVko dk laojd xq.k dgrs gSaA 

vFkkZr~] fdUgha nks iw.kkZadksa  a rFkk b ds fy,  a - b ,d iw.kkZad gksrk gSA  

 mnkgj.kr%  5 & 8 ¾ &3] tks fd ,d iw.kkZad la[;k gSA 

   ¼&3½ & 5 ¾ &8] tks fd ,d iw.kkZad la[;k gSA 

   19 & ¼&25½ ¾ 44] tks fd ,d iw.kkZad la[;k gSA 

   ¼&7½ & ¼&8½ ¾ 1] tks fd ,d iw.kkZad la[;k gSA 

  8 & 3 ¾ 5] tks fd ,d iw.kkZad la[;k gSA 

iw.kkZadksa dk O;odyu ds xq.k& 

1- nks iw.kkaZdksa dk vUrj ,d iw.kkZad gksrk gSA¼laojd xq.k½ 

2- iw.kkaZd esa ls 0 ?kVkus ij mudk eku ugha cnyrkA 

3- izR;sd iw.kkZad dk iwoZorhZ ,oa ijorhZ Hkh iw.kkZad gksrk gSA 

tSls 0 dk iwoZorhZ &1 ,oa &1 dk iwoorhZ &2] &5 dk iwoZorhZ &6 bR;kfn rFkk &1 dk 

ijorhZ 0] &2 dk ijorhZ &1] &6 dk ijorhZ &5 bR;kfnA 

 

iw.kkZadksa dk xq.kk& 

1- /ku iw.kkZadksa dk xq.kk& 

fdlh nks /ku iw.kkZadksa ds xq.kk djus ij lnSo ,d /ku iw.kkZad izkIr gksrk gSA ;k nks /ku 

iw.kkZadksa dk xq.kuQy /kukRed gksrk gSA 

vFkkZr~] ekuk fd  +a  vkSj  +b  nks /ku iw.kkZad gSA 

rks (+a) × (+b) = +ab 

mnkgj.kr%  4 × 3 ¾ 12   ;k     3 × 4 ¾ 12 

 



 
G Y A N  D R I S H T I     A P R I L  2 0 2 0    V O L  1  I S S U E  0 6       I N T E G E R S  
 

Page 9 

2- /ku iw.kkZad dk _.k iw.kkZad ls xq.kk& 

,d /ku iw.kkZad o ,d _.k iw.kkZad dk xq.kk djus ij izkIr xq.kuQy _.kkRed gksrk gSA  

vFkkZr~] ekuk fd +a vkSj -b nks iw.kkZad gSA 

rks  (+a) × (-b) = -ab 

mnkgj.kr%  ¼&3½ × 5 ¾ &15 

  8 × ¼&4½ ¾ &32 

 

3- nks _.k iw.kkZadksa dk xq.kk& 

fdlh nks _.k iw.kkZadksa dks xq.kk fd;k tkrk gS rks xq.kuQy lnSo /kukRed izkIr gksrk gSA  

vFkkZr~] ekuk fd -a vkSj -b nks _.k iw.kkZad gSA 

rks]  (-a) × (-b) = +ab 

mnkgj.kr%  ¼&7½ × ¼&8½ ¾ 56 

 

4- rhu vFkok vf/kd _.k iw.kkZadksa dk xq.kk& 

 rhu vFkok vf/kd _.k iw.kkZadksa dk xq.kk djus ds fy, igys nks iw.kkZadksa dk xq.kuQy 

izkIr djrs gSaA fQj izkIr xq.kuQy dks vU; iw.kkZad ls xq.kk djrs gSaA 

 ;fn _.kkRed iw.kkZad dks le ckj xq.kk fd;k tk; rks xq.kuQy /kukRed iw.kkZad izkIr 

gksrk gS] tcfd _.kkRed iw.kkZad dks fo"ke ckj xq.kk fd;k tk; rks xq.kuQy _.kkRed 

iw.kkZad izkIr gksrk gSA 

vFkkZr~  nks _.kkRed iw.kkZadksa dk xq.kuQy ,d /kukRed iw.kkZad gksrk gSA 

  rhu _.kkRed iw.kkZadksa dk xq.kuQy ,d _.kkRed iw.kkZad gksrk gSA 

  pkj _.kkRed iw.kkZadksa dk xq.kuQy ,d /kukRed iw.kkZad gksrk gSA 

 

iw.kZ la[;k dks 'kwU; ls xq.kk 

  

xq.ku dh lafØ;k esa Hkh 'kwU; dh ,d fo'ks"k Hkwfedk gSA fdlh Hkh iw.kZ la[;k dks 'kwU; ls xq.kk djus 

ij 'kwU; gh izkIr gksrk gSA 

 

mnkgj.kkFkZ] fuEufyf[kr izfr:i dks nsf[k, % 

5 × 6 = 30 
5 × 5 = 25   nsf[k, fd fdl izdkj xq.kuQy esa deh gks jgh gS\ 

5 × 4 = 20   D;k vki dksbZ izfr:i ns[k jgs gSa\ 

5 × 3 = 15   D;k vki vxys pj.k dk vuqeku yxk ldrs gSa\ 

5 × 2 = ...    

5 × 1 = ...    

5 × 0 = ?  
 

vkidks iw.kZ la[;kvksa ds fy, ,d ;ksT; rRled izkIr gqvkA fdlh iw.kZ la[;k esa 'kwU; tksM+us ij ;k 

'kwU; esa iw.kZ la[;k tksM+us ij ogh iw.kZ la[;k izkIr gksrh gSA ,slh gh fLFkfr iw.kZ la[;kvksa ds fy, 

xq.kukRed rRled (multiplicative identity) dh gSA 
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iw.kkZadksa esa xq.ku ds fy, fpUgksa ds fu;e& 

 

 

 

 

 

 

 

 

iw.kkZadksa esa xq.ku ds xq.k& 

(i) xq.ku lao`r gksrk gSaA 

(ii) xq.ku Øefofues; gksrk gSA 

(iii) xq.ku lgpkjh gksrk gSA 

(iv) xq.kkRed rRled dk vfLrRo gSA iw.kZkadksa esa xq.kkRed rRled 1 gSA 

(v) xq.ku ;ksx ij forfjr gksrk gSA 

 

iw.kZkadksa esa Hkkx ds fy, fpUgksa ds fu;e& 

p q p÷q 
/kukRed  

p>0 
/kukRed  

q>0 
/kukRed  

(p÷q)>0 
/kukRed  

p>0 
_.kkRed  

q<0 
_.kkRed  

(p÷q)<0 
_.kkRed  

p<0 
/kukRed  

q>0 
_.kkRed  

(p÷q)<0 
_.kkRed  

p<0 
_.kkRed  

q<0 
/kukRed  

(p÷q)>0 
 

 

iw.kkZadksa esa Hkkx ds xq.k& 

1- iw.kkaZdksa ds Hkkx ij lnSo laojd xq.k ykxw ugha gksrk gSA tSls 3»4 esa HkkxQy iw.kkaZd 

ugha gSA 

2- izR;sd iw.kkaZd esa ¼'kwU; dks NksM+dj ½mlh iw.kkaZd la[;k dk Hkkx nsus ij HkkxQy ges'kk 1 

vkrk gSA tSls %& 7÷ 7= 1 

p q p×q 
/kukRed  

p>0 
/kukRed  

q>0 
/kukRed  

p×q>0 
_.kkRed  

p<0 
_.kkRed  

q<0 
/kukRed  

p×q>0 
/kukRed  

p>0 
_.kkRed  

q<0 
_.kkRed  

p×q<0 
_.kkRed  

p<0 
/kukRed  

q>0 
_.kkRed  

p×q<0 
/kukRed  

p>0 
“kwU;  

q=0 
“kwU;  

p×q=0 
_.kkRed  

p<0 
“kwU;  

q=0 
“kwU;  

p×q=0 
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3- 'kwU; dks NksM+dj izR;sd iw.kkaZd dks mlds ;ksT; izfrykse ls Hkkx nsus ij ifj.kke &1 

izkIr gksrk gSA tSls& 15 ÷ ¼&15½= &1 

4- 'kwU; esa fdlh Hkh iw.kkZad la[;k dk Hkkx nsus ij HkkxQy dk eku 'kwU; gh jgrk gSA 

tSls&  0÷16=0 

5- fdlh iw.kkZad la[;k esa 'kwU; ls Hkkx nsus ij HkkxQy Kkr ugha dj ldrsA vFkkZr~ 

4÷0= vifjHkkf’krA vr% ,d iw.kkZad dk “kwU; ls Hkkx fujFkZd gSA 

la[;k js[kk 

iw.kkZad la[;k ds J`a[yk dks n”kkZus ds fy, ftl js[kk dks iz;ksx esa yk;k tkrk gS] la[;k js[kk 

dgykrk gSA 

 

la[;k js[kk ,d ,slh js[kk gS ftl ij ge izR;sd l[a;k dks ,d bdkbZ nwjh (unit distance) ij ,d 

fcUnq }kjk n'kkZrs gaSA bl js[kk ij 0 ls 1 ds chp dh nwjh] bdkbZ nwjh gSA gj ,d&nwljs ds rqjUr 

ckn vkusokyh la[;kvksa ds chp bdkbZ nwjh gh gksxhA la[;k js[kk ij ge vla[; la[;k,a n'kkZ ldrs 

gaSA  

vfHk;qfDr& (i) la[;k js[kk ds nksukas vksj yxk rhj ¼↔½ dk fpUg ;g crkrk gS fd ;g nksuksa 

vksj c<+us ds fy, Lora= gSA 

 (ii) la[;k js[kk ds e/; esa ^0* jgrk gSA 

  (iii) e/; ls nk;sa ¼→½ c<+us ij /kukRed ¼+ ve½ la[;k izkIr gksrk gSA 

  (iv) e/; ls ck;sa ¼←½ c<+us ij _.kkRed ¼- ve½ la[;k izkIr gksrk gSA 

(v) la[;k js[kk ij ck;saa ls nk;sa dh la[;k,a cM+h gksrh gS vFkkZr~ ck;saa ls nk;sa tkus 

ij la[;kvksa dk eku c<+rk gSA 

(vi) la[;k js[kk ij nk;sa ls ck;sa dh la[;k,a NksVh gksrh gS vFkkZr~ nk;sa ls ck;sa dh 

vksj c<+us ij la[;kvksa dk eku ?kVrk gSA 

(vii) ,d /kukRed iw.kkZad dks tksM+rs gSa] rks nk;ha vksj pyrs gSaA 

(viii) ,d _.kkRed iw.kkZad dks tksM+rs gSa] rks ck;ha vksj pyrs gSaA 

(ix) ,d /kukRed iw.kkZad dks ?kVkrs gSa] rks ck;ha vksj pyrs gSaA 

(x) ,d _.kkRed iw.kkZad dks ?kVkrs gSa] rks nk;ha vksj pyrs gSaA 

 

Ikw.kkZadksa dh Øec)rk% 

1 0 ls nk;ha vksj tkus ij izR;sd la[;k viuh iwoZorhZ la[;k ls cM+h gksrh gSA 

2 0 ls ck;ha vksj tkus ij izR;sd la[;k viuh iwoZorhZ la[;k ls NksVh gksrh gSA 

3 Lka[;k js[kk ij vafdr izR;sd iw.kkZad viuh nk;ha okyh la[;k ls NksVh gksrh gSA 

4 Lka[;k js[kk ij vafdr izR;sd iw.kkZad viuh ck;ha okyh la[;k ls cM+h gksrh gSA 

vr%  3 > 1] D;ksafd 3] 1 ls nk;ha vksj gSA 

 &1 > &4] D;ksafd &1] &4 ls nk;ha vksj gSA 

 2 < 4] D;ksafd 2] 4 ls ck;ha vksj gSA 

&3 < &2] D;ksafd &3] &2 ls ck;ha vksj gSA 
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iw.kkZadksa dks fu:fir djus ds fy, ,d ljy js[kk ds fcUnqvksa dk iz;ksx fd;k tk ldrk gSA bldh 

izfØ;k uhps nh xbZ gSA 

(i) ,d ljy js[kk [khafp, rFkk bls L ls ukekafdr dhft,A ¼;gka L iwjh js[kk dks 

fufnZ’V djrk gSA ;g blds fdlh ,d fcUnq dks ukekafdr ugha djrkA½ 

(ii) bl ij leku varjky ij fcUnq fpfUgr dhft,A 

(iii) mlds fdlh fcanq dks 0 ls ukekafdr dhft, vkSj bls “kwU; }kjk fu:fir dhft,A 

(iv) 0 ds ck;ha vksj ds fcUnqvksa dks Øekuqlkj &1] &2] &3] ---- vkfn }kjk fu:fir 

dhft,A 

(v) 0 ds nk;ha vksj ds fcUnqvksa dks Øekuqlkj $1] $2] $3] ---- vkfn }kjk fu:fir 

dhft,A 

 

 

 

la[;k js[kk ij ;ksx rFkk O;odyu dh lafØ;k,a& 

 

 

 

 

 

 

L 

(a) ;ksx djus ds fy, ge nk;ha vksj pyrs gSaA tSls& 

5$4¾ 9 

 

(b) ?kVkus ds fy, ge ck;ha vksj pyrs gSaA 

 

ujjawal.shashidhar007@gmail.com 

osclkbV& www.teachersofbihar.org 

bZ&esy&  teachersofbihar@gmail.com 

 

 

bl vad esa bruk ghA mEehn gS iw.kkZad 

la[;kvksa dh le> fodlhr djus esa 

;g vad vkidh enn djsxkA lanHkZ ds 

fy, lkroha d{kk dh ikB~;iqLrd dk 

v/;;u djsa vkSj mlesa iznÙk lokyksa 

dks gy djus dk iz;kl djsaA 

/kU;okn! 
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